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1 uzdavinys. Baigtine plokStumos tasky aibe S vadinsime subalansuota, jei bet kuriems dviems
aibés S taskams A ir B visada atsiras toks aibés S taskas C, kad AC' = BC'. Sakysime, kad aibé S
neturi centro, jei kokius beimtume tris skirtingus aibés S taskus A, B ir C, su jokiu aibés S tasku P
negalioja lygybée PA = PB = PC.

a) Irodykite, kad su kiekvienu naturaliuoju n > 3 egzistuoja subalansuota aibé, sudaryta i$ lygiai
n tasky.
b) Raskite visus naturaliuosius n > 3, su kuriais egzistuoja subalansuota ir neturinti centro aibé,

sudaryta i$ lygiai n tasky.

2 uzdavinys. Raskite visus naturaliyjy skai¢iy trejetus (a, b, ¢), su kuriais kiekvienas i§ skai¢iy
ab—c, bc—a, ca—>b

yra dvejeto laipsnis.

(Dvejeto laipsniais yra vadinami naturalieji skaiciai 2™, kur n yra sveikasis neneigiamas skaicius.)

3 uzdavinys. Duotas smailusis trikampis ABC, kuriame AB > AC. Tegul I' yra trikampio ABC
apibréztinis apskritimas, H — to trikampio ortocentras, o F' — aukstinés, nuleistos i§ A j krastine BC,
pagrindas. Tegul M yra kraStinés BC' vidurio taskas. Tegul ) yra toks apskritimo I' tagkas, kad
ZHQA =90° o K toks apskritimo I' taskas, kad ZHKQ = 90°. Be to, taskai A, B, C, K ir () yra
visi skirtingi ir priklauso apskritimui I' butent tokia tvarka.

Irodykite, kad trikampiy KQH ir F KM apibréztiniai apskritimai liecia vienas kita.
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4 uzdavinys. Trikampio ABC apibréztinis apskritimas yra €2, o taskas O yra to apskritimo centras.
Apskritimas I', kurio centras A, kerta atkarpa BC' taskuose D ir E taip, kad taskai B, D, E ir C yra
visi skirtingi ir priklauso tiesei BC' butent tokia tvarka. Tegul F ir G yra apskritimy I' ir 2 sankirtos
taskai, ir A, F', B, C ir (G priklauso apskritimui {2 butent tokia tvarka. Tegul K yra antrasis atkarpos
AB ir apibrézto apie trikampj BDF' apskritimo sankirtos taskas. Tegul L yra antrasis atkarpos C'A
ir apibrézto apie trikampj C'GE apskritimo sankirtos taskas.

Tarkime, kad tieses F'K ir GL yra skirtingos ir kertasi taske X. Jrodykite, kad taskas X priklauso
tiesei AO.

5 uzdavinys. Tegul R Zymi visy realiyjy skaic¢iy aibe. Raskite visas funkcijas f: R — R, tenki-
nancias lygybe
flat+fla+y) + flay) = 2+ flz+y) +yf(2)

su visais realiaisiais skai¢iais x ir y.

6 uzdavinys. Sveikyjy skaic¢iy seka aq, as, ... turi tokias savybes:
(i) 1 <a; <2015 su visais j > 1;
(i) k+ap # {+ apsu visais 1 < k < L.

Irodykite, kad egzistuoja tokie du sveikieji teigiami skaiciai b ir N, kad

n

> (a;—b)

Jj=m+1

< 10072

su visais sveikaisiais m ir n, tenkinanciais nelygybe n > m > N.
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